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12.2三角形全等的判定渊二冤
第 3课时

1.A
2.证明院疫AB彝AC，AD彝AE，
亦蚁BAE +蚁CAE =90毅，蚁BAE +

蚁BAD=90毅.
亦蚁CAE=蚁BAD援
在吟ABD和吟ACE中，
蚁BAD=蚁CAE，
AB=AC，
蚁ABD=蚁ACE，

扇

墒

设设设设缮设设设设

亦吟ABD≌吟ACE（ASA）援
亦BD=CE援
3.答案不唯一，如蚁A=蚁D等
4.证明院疫AC椅DF，亦蚁ACB=蚁F.
在吟ABC和吟DEF中，
蚁ACB越蚁F，
蚁A越蚁D，
AB越DE，

扇

墒

设设设设缮设设设设

亦吟ABC≌吟DEF（AAS）.
亦BC=EF.
亦BC-CE=EF-CE，即 BE=CF援

第 4课时
1.BC=BD或 AC=AD
2.证明院在Rt吟ABC和Rt吟DCB中，

BC=CB，
AC=BD，嗓
亦Rt吟ABC≌Rt吟DCB（HL）.
亦蚁ABC=蚁DCB，蚁ACB=蚁DBC.
亦蚁ABC-蚁DBC=蚁DCB-蚁ACB，

即蚁ABE=蚁DCE援
12.3角的平分线的性质

第 1课时
1.解院如图，BP即为所求作的角的

平分线.
A

B C
渊第 1题图冤
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第 2课时
1.证明院疫DE彝AB，DF彝AC，
亦蚁E=蚁DFC=90毅.
在 Rt吟BDE和 Rt吟CDF中，

BD=CD，
BE=CF，嗓
亦Rt吟BDE≌Rt吟CDF（HL）.
亦DE=DF.亦AD平分蚁BAC援
2.38毅

3版
一尧选择题
1~3.BCB 4~6.DCB
二尧填空题
7.8 8.1m
9.淤于盂 10.2
11.632 12.5
三尧解答题
13.证明院疫EF椅BC，
亦蚁DFE=蚁ACB.
疫AB椅DE，
亦蚁A=蚁D.
在吟ABC和吟DEF中，
蚁A越蚁D，
AC=DF，
蚁ACB=蚁DFE，

扇

墒

设设设设缮设设设设

亦吟ABC≌吟DEF（ASA）.
14.证明院疫BD=CE，
亦BD+DE=CE+DE，
即 BE=CD.
在吟BEF和吟CDG中，
蚁F越蚁G，
蚁B越蚁C，
BE越CD，

扇

墒

设设设设缮设设设设

亦吟BEF≌吟CDG（AAS）.
亦BF=CG.
15.证明院（1）疫AC彝BC，AD彝BD，
亦蚁ACB=蚁BDA=90毅.
在 Rt吟ABC和 Rt吟BAD中，
AB=BA，
BC=AD，嗓
亦Rt吟ABC≌Rt吟BAD（HL）.
（2）疫Rt吟ABC≌Rt吟BAD，
亦S吟ABC=S吟BAD.
疫CE彝AB于点 E，DF彝AB于点 F，

亦 12 AB·CE越 12 AB·DF援
亦CE=DF.

16.证明院（1）如图，过点 E作 EF彝
AD于点 F.
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E

渊第 16题图冤

F

疫蚁B=90毅，AE平分蚁BAD，
亦BE=FE.
疫E是 BC的中点，
亦BE=CE.
亦CE=FE.
又 疫蚁C=90毅，EF彝AD，
亦DE是蚁ADC的平分线援
（2）疫AE 平 分 蚁BAD，DE 平 分

蚁ADC，EF彝AD，蚁B=蚁C=90毅，
亦AB=AF，DC=DF.
亦AB+CD=AF+FD=AD援
17.解院（1）证明：如图淤，在 BA 上

截取 BH，使得 BH=BE援
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渊第 17题图淤冤
疫BC=AB=BD，BE=BH，
亦AB-BH=BD-BE，即 AH=ED.
疫蚁AEF=蚁ABE=90毅，
亦蚁AEB +蚁FED =90毅，蚁AEB +

蚁BAE=90毅.
亦蚁FED=蚁EAH.
疫蚁BHE=蚁CDB=45毅，
亦蚁AHE=蚁EDF=135毅.
亦吟AHE≌吟EDF.亦AE=EF援
（2）如图于，在 BC上截取 BH=BE，

同法可证：AE=EF.
如图盂，延长 BA 至点 H，使得

BH=BE援同法可证：AE=EF援
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员猿援猿援员等腰三角形
第 员课时

1.2园毅
2.C

第 圆课时
1.B
圆.解院（员）疫阅耘垂直平分 粤月，
亦阅月越阅粤 .亦蚁月越蚁阅粤月.
疫蚁月越源园毅，亦蚁阅粤月=蚁月越源园毅.
亦蚁粤阅悦越蚁月垣蚁阅粤月越愿园毅.
（圆）证明：疫蚁阅粤悦越蚁月粤悦原蚁阅粤月越

员圆园毅原源园毅越愿园毅越蚁粤阅悦，
亦悦粤越悦阅.亦吟粤悦阅为等腰三角形援

员猿援猿援圆等边三角形
第 员课时

1.阅
2.阅
3.A
4.解院（员）疫蚁月粤悦越远园毅，蚁悦越苑园毅，
亦蚁粤月悦越员愿园毅原远园毅原苑园毅越缘园毅.
疫月耘平分蚁粤月悦，
亦蚁云月阅越 员圆 蚁粤月悦越圆缘毅.
疫粤阅彝月悦，亦蚁月阅云越怨园毅.
亦蚁粤云月越蚁云月阅垣蚁月阅云越员员缘毅援
（圆）证明：疫蚁粤月耘越猿园毅，月耘 平分

蚁粤月悦，
亦蚁粤月悦越远园毅.
疫月阅越阅悦，粤阅彝月悦，
亦吟ABD艺吟ACD.
亦粤月越粤悦.亦吟粤月悦是等边三角形援

第 圆课时
员援A
圆.C
3.猿
员猿援源课题学习 最短路径问题
员.B
2.解院（员）如图淤，点 酝即为所求.
（圆）如图于，点 晕即为所求.
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一尧选择题
1~3.BDC 4~6.CCC
二尧填空题
7.9cm 8.4
9.3 10.5
11.12或 14 12.40毅或 20毅

三尧解答题
13.解院如图，作点 A 关于河岸的

对称点 A忆，连接 CA忆交河岸于点 P，则
PC+PA =PC+PA 忆=CA 忆最短，故牧童应
将马牵到河边的 P点援

A
B

C

D
P

A 忆

渊第 13题图冤14.解院渊1冤证明：疫EB平分蚁DEC，
亦蚁DEB=蚁BEC.
疫DE椅BC，
亦蚁DEB=蚁EBC.
亦蚁BEC=蚁EBC.
亦BC=CE.
（2）疫BC=CE，CE=AB，
亦BC=BA.
亦蚁C=蚁A.
设蚁C=蚁A=x.
疫EA=EB，
亦蚁ABE=蚁A=x.
亦蚁EBC=蚁BEC=蚁A+蚁ABE=2x.
亦2x+2x+x=180毅.
解得 x=36毅.
亦蚁C=x=36毅.
15.解院（1）证明：疫吟ABC 是等边

三角形，
亦蚁B=蚁C=60毅.
疫EF椅AB，
亦蚁EFC=蚁B=60毅.
亦吟EFC是等边三角形.
（2）疫吟ABC是等边三角形，
亦蚁A=60毅，AC=AB.
疫DE彝AC，即蚁AED=90毅，
亦蚁ADE=90毅-60毅=30毅.
疫AE=2cm，
亦AD=2AE=4cm.
疫点 D是 AB的中点，
亦AB=2AD=8cm.
亦AC=AB=8cm.
亦CE=AC-AE=6cm.
疫吟EFC是等边三角形，
亦吟EFC 的周长 =CF +CE +EF =

3CE=18cm.
16.解院（1）蚁BAE=蚁DBF.
证明：根据题意可知蚁AEF=蚁ABF+

蚁BAE，蚁ABD=蚁ABF+蚁DBF.
疫蚁ABD=蚁AEF，
亦蚁DBF=蚁BAE.
（2）证明：如图，在 BF上截取 BP，

使 AE=BP，连接 PD.
A

B CD
E
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渊第 16题图冤

由（1），得蚁DBF=蚁BAE，
即蚁DBP=蚁BAE.
在吟ABE和吟BDP中，
AB=BD，
蚁BAE=蚁DBP
AE=BP，

扇

墒

设设设设缮设设设设
，

亦吟ABE≌吟BDP.
亦BE=PD，蚁AEB=蚁BPD.
疫BP=AE，AE=EF，
亦BP=EF.
亦BP-EP=EF-EP，
即 BE=PF.
亦PF=PD.
亦吟AEF和吟FPD均为等腰三角形.
又 疫蚁AEB=蚁BPD，
亦蚁AEF=蚁FPD.
亦吟AEF和吟FPD 为顶角相等的

等腰三角形.
亦蚁EAF=蚁EFA=蚁PFD=蚁PDF.
亦蚁BFD=蚁AFB.
员苑.解院（员）如图淤，连接 月云并延

长交 粤悦于点 匀.
疫云郧是月耘的垂直平分线，亦云耘越云月.
亦蚁云耘月越蚁云月耘.
亦蚁匀云耘越圆蚁云月耘.
疫吟粤月悦为等边三角形，粤阅彝月悦，
亦云阅是 月悦的垂直平分线.
亦云月越云悦.
亦蚁云月悦越蚁云悦月.
亦蚁匀云悦越圆蚁FBC.
亦蚁耘云悦越蚁匀云耘垣蚁匀云悦越圆（蚁云月耘垣

蚁云月悦）越圆蚁粤月悦越员圆园毅.
（圆）补全图形如图于，蚁CAD=蚁FCE.
证明：连接 月云.
由（员），可知蚁云耘月越蚁云悦粤 .
疫蚁云耘月垣蚁粤酝耘垣蚁酝粤耘越员愿园毅，
蚁云悦粤垣蚁云酝悦垣蚁耘云悦越员愿园毅，
亦蚁耘粤悦越蚁耘云悦.
疫蚁月粤阅垣蚁悦粤阅垣蚁耘粤悦越员愿园毅，
蚁云耘悦垣蚁云悦耘垣蚁耘云悦越员愿园毅，
蚁月粤阅越蚁悦粤阅，蚁云耘悦越蚁云悦耘，
亦蚁悦粤阅越蚁云悦耘援
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一尧选择题员耀3.悦DA 4~6.AA月
二尧填空题7.4 8.50毅9.BF=EC或 BC=EF或 AB椅DE或蚁A=蚁D或蚁B=蚁E10.2 11.212.（0，-6）或（0，-3）或（0，3）
三尧13.证明院疫AD椅BC，
亦蚁DAC=蚁BCA.
疫DF椅BE，
亦蚁DFA=蚁BEC.
在吟AFD和吟CEB中，蚁DAF越蚁BCE，
AF=CE，蚁DFA=蚁BEC，嗓
亦吟AFD≌吟CEB（ASA）.
亦AD=CB.14.解院疫蚁CMD=90毅，
亦蚁CMA+蚁DMB=90毅.
疫蚁CAM=蚁DBM=90毅，
亦蚁CMA+蚁ACM=90毅.
亦蚁ACM=蚁DMB.
在吟ACM和吟BMD中，蚁A=蚁B，蚁ACM=蚁BMD，

CM=MD，嗓
亦吟ACM≌吟BMD（AAS）.
亦AC=BM=3米.
亦AM=AB-BM=12-3=9（米）.
亦9衣2=4.5（秒）援
亦这个人还需要 4.5秒才能到达A处援员缘.解院如图，过点 阅 作 阅耘彝粤月

于点 耘援
D

A B

C

E
渊第 15题图冤疫粤阅平分蚁月粤悦，阅耘彝粤月，阅悦彝粤悦，亦阅悦越阅耘.

又 疫月阅颐阅悦越圆颐员，月悦越员圆糟皂，
亦阅悦越员圆伊 员猿 越源（糟皂）.亦阅耘越阅悦越源糟皂援
亦S吟ABD= 员2 伊16伊4=32（cm2）.
16.解院（1）证明：疫CF椅AB，
亦蚁ADE=蚁F，蚁A=蚁ECF援
在吟ADE和吟CFE中，蚁A=蚁ECF，蚁ADE=蚁F，

DE=FE，嗓
亦吟ADE≌吟CFE（AAS）援
（2）疫吟ADE≌吟CFE，
亦AD=CF=4援
亦BD=AB-AD=5-4=1援员苑.解院（员）如图，蚁粤忆韵忆月忆即为所求.
（圆）阅悦，杂杂杂，全等三角形的对应角

相等援
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渊第 17题图冤

四尧18.解院（1）证明：在吟BPF和吟CEP中，
BP=CE，蚁B=蚁C，
BF=CP，嗓
亦吟BPF≌吟CEP（SAS）.
亦PE=PF.

（2）在吟ABC中，疫蚁A=44毅，蚁B=蚁C，
亦蚁B=蚁C= 180毅-44毅2 =68毅.
疫吟BPF≌吟CEP，
亦蚁BFP=蚁CPE.
疫蚁FPC =蚁B +蚁BFP =蚁FPE +蚁CPE，
亦蚁FPE=蚁B=68毅.19.解院（员）证明：疫 射线 AD 平分蚁BAC，
亦蚁CAE=蚁FAE.
在吟AEC和吟AEF中，

AC=AF，蚁CAE=蚁FAE，
AE=AE，嗓
亦吟AEC≌吟AEF（SAS）.
（2）疫吟AEC≌吟AEF，亦蚁AEC=蚁AEF.
疫蚁AEB=50毅，亦蚁AEC=130毅.亦蚁AEF=130毅.亦蚁BEF=蚁AEF-蚁AEB=130毅-50毅=80毅.20.解院（1）2.
（2）证明：在 Rt吟BCD和 Rt吟BED

中，BD=BD，
DC=DE，嗓
亦Rt吟BCD≌Rt吟BED（HL）.
亦BC=BE.
（3）疫吟AED的周长是 4cm，
亦AE+DE+AD=4cm.
疫DE=DC，
亦AE+DC+AD=4cm，
即 AC+AE=4cm.
疫AC=3cm，
亦AE=1cm.
疫BE=BC=4cm，
亦AB=BE+AE=4+1=5cm援
五尧21.解院（1）可行.理由如下：
在吟ABC和吟DEC中，

AC=DC，蚁ACB=蚁DCE，
CB=CE，嗓
亦吟ABC≌吟DEC（SAS）.亦AB=DE.亦方案淤可行.
（2）可行.理由如下：
疫BF彝AB，DE彝BF，亦蚁B=蚁CDE=90毅.
在吟ABC和吟EDC中，蚁B=蚁CDE，

CB=CD，蚁BCA=蚁DCE，嗓
亦吟ABC≌吟EDC（ASA）.亦AB=DE.亦方案于可行.
（3）AB椅DE援圆2援解院（1）1约AD约6.
（2）CD=AD+BC援理由如下：
如图，延长CE交DA的延长线于点G援

A

B

C D
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G

渊第 22题图冤
疫AD椅BC，亦蚁G=蚁ECB.
疫E是 AB的中点，亦AE=BE.
在吟AEG 和吟BEC中，蚁G越蚁ECB，蚁AEG越蚁BEC，

AE越BE，嗓

亦吟AEG≌吟BEC（AAS）.亦AG=BC，EG=EC.
疫CE彝DE，亦蚁DEG越蚁DEC=90毅.
在吟DEG 和吟DEC中，

DE=DE，蚁DEG越蚁DEC，
EG=EC，嗓
亦吟DEG≌吟DEC（SAS）.亦DG=DC.
疫DG=AD+AG=AD+BC，亦CD=AD+BC援
六尧圆3.解院（员）疫（m-n）2+（n-2）2=0，亦m=n=2.
故答案为：（0，2），（2，0）.
（2）淤证明：由题意，得蚁AOQ=90毅.亦蚁AOE+蚁DOB=90毅.
又 疫OD彝AQ，
亦蚁AEO=90毅.亦蚁AOE+蚁QAO=90毅.亦蚁DOB=蚁QAO.于蚁BPD=蚁AQO.理由如下：
如图淤，过点 B作 BM彝OB于点 B，

交OD的延长线于点 M.

淤
x

y

P

E F

A

D

BQO

（第 23题图）

M

亦蚁MBO=90毅=蚁AOQ.
疫A（0，2），B（2，0），亦OA=OB，蚁OAB=蚁ABO=45毅.
又 疫蚁DOB=蚁QAO，
亦吟BOM≌吟OAQ（ASA）.亦BM=OQ，蚁AQO=蚁OMB.
又 疫OP=BQ，
亦BP=OQ.
亦BM=BP.
又 疫蚁ABO=45毅，亦蚁MBD =蚁MBO -蚁ABO =45毅=蚁DBP.
又 疫BD=BD，
亦吟BMD≌吟BPD（SAS）.亦蚁BPD=蚁BMD.
又 疫蚁AQO=蚁BMD，
亦蚁BPD=蚁AQO.
（3）蚁BPD=琢或 180毅-琢援

（第 23题图）
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如图于，过点 B作 BM彝OB于点 B，
交 OD于点 M，

同理可证得吟BOM≌吟OAQ，吟BMD≌吟BPD，
则蚁AQO =蚁OMB =琢，蚁BPD =蚁BMD，
此时蚁BPD=180毅-琢.
如图盂，过点 B作 BM彝OB于点 B，

交 DO的延长线于点 M.
同理可证得吟BOM≌吟OAQ，吟BMD≌吟BPD，
则蚁AQO =蚁OMB =琢，蚁BPD =蚁BMD，
此时蚁BPD=琢.
综上，蚁BPD=琢或 180毅-琢援

第 7期
2版

13.1.1轴对称
1.D
圆.D
3.盂榆
4.解院如图，直线 l即为所求.

渊第 4题图冤

l

13.1.2线段的垂直平分线的性质
第 1课时

1.A
2.解院（员）疫阅酝是线段 粤月的垂直平

分线，

亦阅粤越阅月.
同理，耘粤越耘悦.
疫吟粤阅耘的周长为 缘，
亦粤阅垣阅耘垣耘粤越缘.
亦月悦越阅月垣阅耘垣耘悦越粤阅垣阅耘垣耘粤 越

缘（糟皂）.
（圆）疫吟韵月悦的周长为 员猿cm，
亦韵月垣韵悦垣月悦越员猿.
疫韵酝垂直平分 粤月，亦韵粤越韵月.
同理，韵粤越韵悦.亦2OA+BC=13.
亦韵粤越 员圆 伊（13-5）越源（糟皂）援

第 2课时
1.解院如图所示.

渊第 1题图冤
圆.解院如图，（员）连接 酝晕；
（圆）作线段 酝晕的垂直平分线 造，交

直线 粤月于点 悦，则点 悦即为所求援
·

·N
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M

C

l

渊第 2题图冤

13.2画轴对称图形
1.B
圆.解院如图，四边形 粤 忆月忆悦忆阅即为

所求援

A
A忆

B

B忆

C

C忆
D

l
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3.A
4.解院（1）如图所示，吟A 1B1C1即为

所求.
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（2）如图所示，吟A 2B2C2即为所求援

3版
一尧选择题
员耀猿.ACC 源耀远.CBB
二尧填空题
7.-5 8.C
9.（-3，0） 10.70毅
11.20 12.5cm
三尧解答题
员猿援解院均是轴对称图形，如图所示：

渊第 13题图冤
14.解院点 P为蚁粤韵月的平分线和线

段 AB的垂直平分线的交点援图略援
15.解院（1）D，蚁C.
（2）疫DF=BF=6，
亦EF=ED-DF=9-6=3.
故答案为：3.

（3）平行 .理由：如图，连接 BD 和
EC，AF交 BD于点 G.

G

E

M
A

B

C

D
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F

N

疫MN彝EC，MN彝DB，
亦EC椅BD.
亦BD和 EC的位置关系为平行援
16. 解院（员）疫蚁月粤悦越缘园毅，粤阅 平

分蚁月粤悦，
亦蚁耘粤阅越 12 蚁月粤悦越圆缘毅.
疫阅耘彝粤月，亦蚁粤耘阅越怨园毅.
亦蚁耘阅粤越怨园毅原圆缘毅越远缘毅援
（圆）证明：疫阅耘彝粤月，
亦蚁粤耘阅越怨园毅越蚁粤悦月.
疫粤阅平分蚁月粤悦，亦蚁阅粤耘越蚁阅粤悦.
又疫粤阅越粤阅，亦吟粤耘阅艺吟粤悦阅.
亦粤耘越粤悦，阅耘越阅悦.
亦点 粤，D均在线段 悦耘的垂直平

分线上.
亦 直线 粤阅 是线段 悦耘 的垂直平

分线援
17.解院（1）如图，吟A忆B忆C忆即为所求.
（2）A忆（-1，0），B忆（-3，4），C忆（-4，1）援
（3）若吟PAB≌吟CAB，则 BP=BC，

如图，利用网格找点 C关于 AB的对称
点 P，

亦点 P的坐标为（0，3）援

渊第 17题图冤
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